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1  Wzér Stirlinga

Twierdzenie 1.0.1. |
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Lemat 1.0.1. Dla ciagu zadanego wzorem:
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Dowod 1.0.1. Rozwazmy b, = In(ay,).
1. Pokazemy, ze b, jest malejacy i ograniczony z dolu, zatem zbiezny do pewnej stalej
rzeczywistej b. Wtedy a,, = e®» — e® € R.
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Wykorzystajmy rozwiniecie funkeji In(z) w szereg Taylora w 1.
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Zobaczmy, ze skoro b, > b,4+1 = b, jest malejacy.
2. Pokazmy, ze b,, jest ograniczony z dotu.
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Zauwazmy nastepnie:
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Ostatecznie: b,, malejacy, ograniczony z dotu, zatem zbiezny.
To implikuje:
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Lemat 1.0.2. (Wz6r Wallisa)
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Dowéd 1.0.2. Wyjdzmy (n > 2) od [ sin” zdx
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Doprowadzilismy do wzoru rekurencyjnego, mamy:
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Nastepnie:

Wprowadzmy dwa ciagi:
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Pokazmy, ze lim,, . ¢ = 1.
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Definicja 1.0.1. Niech:

Cel: pokazaé, ze a, — /7

Dowéd 1.0.3. Z lematu 1:
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Podstawmy to do wzoru Wallisa:
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1.1 Pomoc drogowa
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1.2 Wnhnioski
Wzor Stirlinga:
n! ~v2mn - (E)
e
Wzoér Stirlinga doktadniej:
n! =~ v2mn <§>n ef (™)
e
1 1
oyt W<,



1.3 Liczby Stirlinga II Rodzaju
k,n € N. Liczba podzbioréw zbioru n-elementowego na k niepustych podzbioréow.
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