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Example 0.0.1. e Ustalmy przestrzen (2
e ABEO A#B,AB#,A,B+#Q
e Oznaczmy A = A', A® = A1
e Mamy 4 dtomowezbiory postaci A* N B7;i,5 € {—1,1}
e Przy pomocy sumy zbioré6w mozemy z nich budowac bardziej ztozone zbiory
e Ile takich zbioréw mozemy zbudowaé?

Defiition 0.0.1. Ustalmy przestrzeni 2 Rodzine S € P(Q) nazywamy cialem podzbiorow
zbioru Q) (ang. field, alebra), jesli:

e S£
e Ac S — AC
e ABeS = AUBeS

Fact 1. Wezmy A,B € S = A% B¢ € S, wtedy A® U B¢ € S, zatem z Prawa de
Morgana AN B € S. Jak wida¢, wynika to z definicji ciata.

Fact 2. N,/ A; = (UieIAC)C es

Defiition 0.0.2. Ustalmy przestrzen Q. Rodzine S € P(Q2) nazywamy o-ciatem podzbiorow
zbioru €, jesli:

e S0
e AcS = AecS
° Al,AQ,"'ES — Ui}lAiGS

Fact 3. Niech S bedzie o-cialem podzbioréow 2 i zatdézm, ze dla pewnego przeliczalnego
zbioru indekséw I zachodzi Vi € TA; € S wowczas:

m A,’ es
i€l
Fact 4. Jesli S jest skoniczonym cialem podzbioréw 2 to S jest o-cialem podzbioréw 2

Istotnie, wowczas przeliczalne sumy "redukuja sie" do sum skoriczonych



Example 0.0.2. Trywialne sigma ciata:
e P(£2) - zbior potegowy jest o-cialem
o {(,w} - jest o-ciatem
Example 0.0.3. Ustalmy zbior Q. Niech A C Q, A # ().
o S={0,A, A° Q} jest o-cialem.
e Niech F- dowolne o-cialo zawierajace A.
AC e F
ACUA=QeF
W=pecF = SCF

Fact 5. Przekroj o-cial jest o-cialem.



